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Blatt 10

Aufgabe 1 (3+3 Punkte)
Sei (2, A,P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und ¢ eine mafitreue Abbildung. ¢ heifit
schwach mischend, wenn fiir alle A, B € A gilt

lim L7 [P(A N o (B)) — BAB(B)| = 0.

n—oo N, <
Zeigen Sie:
(a) ¢ mischend = ¢ schwach mischend
(b) ¢ schwach mischend = ¢ ergodisch
Aufgabe 2 (444 Punkte)

Der Zentrale Grenzwertsatz kann fiir eine Folge von Zufallsvariablen (X,,), auch mit
Hilfe der sogenannten Lindeberg-, Lyapunov- oder Feller-Bedingung formuliert werden.

Mit s, := />, V(X;) lauten die Bedingungen:

e Lindeberg-Bedingung: Fiir alle ¢ > 0 ist lim,, o L,(¢) = 0, wobei

Lne) = 2 S B [(X — BOG)P: X, — ECG)] 2 2]

e Lyapunov-Bedingung: Es existiert ein ¢ > 0, fiir das gilt

S
Jim 5 > B [I1X; - BXG[] =0,

o Feller-Bedingung: Es gilt

lim
n—oo

max
1<isn Sy

)

Zeigen Sie:

(a) Geniigt eine Folge von Zufallsvariablen (X,,),, der Lyapunov-Bedingung, so geniigt
sie auch der Lindeberg-Bedingung.

(b) Geniigt eine Folge von Zufallsvariablen (X,,), der Lindeberg-Bedingung, so gentigt
sie auch der Feller-Bedingung.

Abgabetermin: Mo. 16.1.2017 bis 12:00 Uhr in den Briefkasten 145 und 154.



