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Aufgabe 1 Ny und N; seien Punktprozesse auf (S, &). Zeigen sie die Aquivalenz folgender
Aussagen:

(i) No £ Ny

(ii) Fir alle k& € N und paarweise disjunkten By, ..., By € G gilt
(No(B1), -, No(Br)) = (Ni(By), .., Ni(By)).
(Dies ist Kriterium 1.1.2 der Vorlesung und die Verschérfung von Satz 1.1.1.)

Aufgabe 2 X; und Y; seien ZufallsgroBen auf (S, &) mit Verteilung @ bzw. Q(-ND)/Q(D)
fir ein D € & mit Q(D) > 0. Zeigen Sie: Falls Q(D) = m/n, so besitzen die Punktprozesse

i(SXZ(ﬁD) und iéyZ
=1 i=1

dasselbe Intensitatsmaf, jedoch verschiedene Verteilungen.

Aufgabe 3 Seien 1,72 zwei unabhéngige Poisson-Variablen und (7, 72) ein Zufallsvektor
derart, dass

P((11,72) = (4,5)) = P((n1,712) = (i,)) + €15,

wobel €91 = —€10 = €20 = —€p2 =€ = €12 = —€21 = € und g;; = 0 sonst. Zeigen Sie:
Falls € > 0, so sind 7y, 75 abhangige Zufallsgrofien, die

d d d
TI=m, Te=1 und 73+ T72=mn +1n

erfullen.

Aufgabe 4 Sei N ein Poisson-Prozess auf S = {1, 22} mit Intensitdtsmall v = ¢10,, +
C204,. Zeigen Sie: Dann existiert ein Punktprozess N’ auf S derart, dass

N(B) £ N'(B) fiir alle B C S,

aber N ;qé N’ gilt. [Hinweis: Aufgabe 3.



Aufgabe 5 Sei N ein Punktprozess auf (R, B(R)). Die obere und untere Leer- oder Ver-
meidungsfunkton u bzw. [ von N wird durch

u(z) :=P(N((x,00)) =0) bzw. (z):=P(N((—occ,z]=0)
definiert. Zeigen Sie:

(a) Ist N ein Punktprozess, der von n u.i.v. Zufallsgrofen mit Verteilungsfunkton F
erzeugt wird (also ein empirischer Prozess), so gilt

u=F" und [=(1-F)".

(b) Empirische Prozesse mit identischer Leerfunktion besitzen nicht notwendig dieselbe
Verteilung.



