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Aufgabe 6.1
Sei G = {g1 = e, g2, . . . , gn} eine endliche abelsche Gruppe mit n Elementen.
Sei x = g1 ∗g2 ∗ . . .∗gn das Produkt aller Elemente aus G. Zeige: x hat Ordnung
1 oder 2.

Aufgabe 6.2
Sei (G, ∗) eine abelsche Gruppe. Beweise oder widerlege: Sind H,K ⊆ G Unter-
gruppen von G, so ist auch die Teilmenge H ∗K := {h ∗ k | h ∈ H, k ∈ K} eine
Untergruppe von G.

Aufgabe 6.3
Bestimme die Einheiten in folgenden kommutativen Ringen.

a) Z/3Z

b) Z/12Z

c) Z/13Z

d) Z/14Z

Aufgabe 6.4
Seien d1, . . . , ds ∈ N paarweise teilerfremd und a1, . . . , as ∈ Z. Seien x, y ∈ Z
mit x ≡ ak(mod dk) und y ≡ ak(mod dk) für alle k = 1, . . . , s.
Zeige: Für d := d1 · . . . · ds gilt d|(x− y).
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