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Aufgabe 7.1
Zeige:

a) Fiir jede metrisierbare kompakte Gruppe G sind die Morphismen
G - WC(G) und G — RC(G) Isomorphismen.

b) Das gleiche gilt, wenn G lokalkompakt und metrisierbar ist.

Aufgabe 7.2

Sei X ein regulirer (= T3) Raum und ¥ C X ein dichter Teilraum. Wenn
y € Y eine abzdhlbare Umgebungsbasis in Y hat, so hat y eine abzdhlbare
Umgebungsbasis in X.

Aufgabe 7.3

Es sei G eine Hausdorff’sche topologische Gruppe und H eine Untergruppe.
Zeige: Wenn H metrisierbar ist, so ist auch der Abschluss H metrisierbar.
Hinweis: Wende Aufgabe 7.2 auf den Abschluss von H an.

Aufgabe 7.4

Es sei G eine metrisierbare topologische Gruppe und d eine linksinvariante Me-
trik, die G metrisiert. Zeige: Dann metrisiert auch die Metrik
dr(z,y) = d(z,y) + d(z~1,y~1) die Gruppe G.

Die Cauchy-Folgen von dr sind genau die beidseitigen Cauchy-Folgen in G.
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